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Question de cours

1. Rappeler la définition du prix H, a la date n d’une option européenne H dans un marché financier
viable et complet.

2. Montrer 1’égalité

1 *
N B H | Fn]

=

3. En déduire la relation de parité call-put dans un marché viable et complet

Probleme!

Soit (Q,P, (Fn),(Sn) 5 0<n< N) un marché financier tel que P(w) >0 VYw € Q.

Soit p € {1,2,..., N} ; on suppose qu'il existe un vecteur aléatoire n = (n',12,...,n%), & valeurs dans R? et
Fp—1-mesurable tel que
Up>0 ; P[U,>0]>0 (1)

quand on a posé U, = [, AS,).
On définit la suite de vecteurs aléatoires (1, ; 0 <n < N) & valeurs dans R? par

= n sin=p
" 10 sin#p

1. Montrer que () est une suite prévisible.

2. Montrer qu’il existe un portefeuille (4), = (¢°, ¢!, ¢%, ..., ¢%), & valeurs dans R4, tel que

- _J 0 sin<p

3. En déduire que le marché n’est pas viable.

4. Réciproquement, on suppose le marché financier non viable. Montrer qu’il existe un entier p et un
vecteur aléatoire 7 F,_j-mesurable vérifiant (1).

Indications : Si (¢y,) est une stratégie d’arbitrage, on pourra poser

p=inf{n | P[Va($) > 0] > 0} et 7= (¢, by, -, bp)

'Le corrigé de ce probleéme figurera dans I’édition 2004 du polycopié



