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de densité fy, par rapport & la mesure de Lebesgue sur R, définie par :

Vo€ R, fole) = g5 cap(~12)

6 étant un parametre inconnu appartenant & R’ .

1.

2.

Calculer E(Y "y _, | Xk|) et Var(3-p_, | Xk|).

Donner la densité de la loi du n-échantillon et montrer que le modele
statistique considéré est exponentiel.

Proposer une statistique exhaustive et compléte pour 6 € R, .

Déterminer I’estimateur du maximum de vraisemblance é\n de 0. Est-il
sans biais 7 Est-il fortement consistant ?

. Montrer que le modele est régulier. Calculer I'information de Fisher

du modele. Quelle est la variance d’un estimateur efficace de 6 7
Déterminer un estimateur de 6 uniformément de variance minimum
parmi les estimateurs sans biais.

Justifier que la loi de (9\” peut étre approchée pour "n grand” par une

loi normale N (m(6),0?(#)) dont on donnera les parametres m () et
2

o*(6).

Soit X une variable aléatoire de la loi A'(0.1), on donne que P(|X| <
1,96) = 0.95. En déduire avec approximation précédente un inter-
valle de confiance & 95% pour 6.

, Xp) de la premiére loi de Laplacel}



7. On souhaite tester I’hypothese Hy : 6 < 6y contre I’hypothése H; :
0 > 0.

Donner la forme générale d’un test uniformément le plus puissant au
seuil a.

Dans le cas ou a = 0,025, g = 1 et n = 100, déterminer la région
critique en utilisant 'approximation considérée a la question numéro

5.

8. Déterminer I'estimateur bayésien de 6 pour la loi a priori de densité
g, par rapport a la mesure de Lebesgue sur R, définie par :

(0% (0%
VOER,  q(0) = 55 ezp(—7) 1ry (9)

« étant connu appartenant a RY .

On rappelle que, pour p entier, on a :
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